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XI. OSZTALY

1. feladat. (a) Adj példat olyan A, B € My(R) matrixokra, amelyekre
2 2 2 3
A+ B* = 3 9 |
(b) Igazold, hogy ha az A,B € My(R) métrixok esetén
AMJﬁz(éi)ﬁ&mAB%B4
Gazeta Matematica

2. feladat. (a) Igazold, hogy ha f: R — R egy olyan fiiggvény, amelyre
ag:R = R, gz) = f(z) + f(2x) és h: R — R, h(x) = f(x) + f(4x)
fliggvények folytonosak R-en, akkor f is folytonos R-en!

(b) Adj példat egy nem folytonos f: R — R fiiggvényre, amelyre 1étezik
olyan I C R intervallum, hogy barmely a € I esetén a g,: R — R, g,(z) =
f(z) + f(ax) figgvény folytonos R-en!

3. feladat. (a) Adott az A € My(C) métrix gy, hogy A # als,
barmely a € C esetén. Igazold, hogy egy X € My(C) matrix esetén
AX = XA akkor és csak akkor, ha léteznek az « és o komplex szdmok
ugy, hogy X = aA+ o'I,.

(b) Adottak az A,B,C € My(C) matrixok ugy, hogy AB # BA,
AC = CA és BC = CB. Igazold, hogy CX = XC bérmely X € M,(C)
esetén!

4. feladat. Legyen f: N — N* egy szigorian novekvo fiiggvény. Igazold,
hogy:
(a) Létezik olyan (y,)nen csokkend, 0-hoz tartd, szigorian pozitiv valds

szamokbdl &ll6 sorozat, amelyre y, < 2yy(,) barmely n € N esetén!

(b) Ha (z,,)nen egy 0-hoz tarté cstkkend valds szdmsorozat, akkor 1étezik
olyan (y,)nen csokkend, 0-hoz tartd, valés szamsorozat, amelyre x,, < y, <
29 f(ny barmely n € N esetén!

Munkaidé /4 ora.
Minden feladatra 7 pont szerezheto.



